
Výroková a predikátová logika - cvičeńı

1. Jsou dána následuj́ıćı tvrzeńı:

• Každý má rád svého či Karlova plyšáka.

• Ne všichni maj́ı rádi něco zeleného.

• Karl̊uv plyšák je zelený.

Pro jednoduchost předpokládejme, že každý má právě jednoho plyšáka, tedy můžeme pra-
covat s funkćı p(x), která označuje plyšáka patř́ıćıho x. Pomoćı rezoluce odvod’te, že někdo
má rád svého nezeleného plyšáka.

2. Bud’ T teorie s jedńım axiomem ∃x∃y(x ̸= y). Pro T ′ rozhodněte, zda je extenźı T. Pokud
ano, je jednoduchá/konzervativńı?

(a) T ′ = {∃x∃y∃z(x ̸= y ∧ y ̸= z ∧ x ̸= z)}
(b) T ′ = {c1 ̸= c2 ∧ c2 ̸= c3 ∧ c1 ̸= c3}
(c) T ′ = {∀x(f(x) = x)}
(d) T ′ = {∀x¬(f(x) = x)}

3. Určete izomorfńı spektrum teorie s jedńım axiomem (x = c1 ∨ x = c2 ∨ x = c3).

4. Uved’te př́ıklad definovatelné/nedefinovatelné množiny ve struktuře ⟨R,+, ·⟩.

5. Uved’te př́ıklad definovatelné množiny ve struktuře ⟨N, 0, 1,+, ·,≤⟩. Existuje podmnožina
N nedefinovatelná v této struktuře?

6. Bud’ T teorie s jedńım axiomem ∃x∃y(x ̸= y). Je T otevřeně axiomatizovatelná? Má T
konzervativńı extenzi, která je otevřeně axiomatizovatelná?

7. Mějme jazyk s nekonečně mnoha konstantńımi symboly ci, i ∈ N. Bud’ T = {ci ̸= cj , i ̸= j}.
Je T konečně axiomatizovatelná?
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