Vyrokova a predikatova logika - cviceni 9

. Bud' T teorie s jednim axiomem Jz3y(z # y). Pro T" rozhodnéte, zda je extenzi T. Pokud
ano, je jednoduchd/konzervativni?

(a) TV ={FzFyFz(x AyAy#zAz #z)}
(b) TV ={c1 #caNca #c3Ney # es}
) T
) T

(c) T" = {Va(f(z) = =)}
(d) T = {Va(f(2) = 2)}

. Uved'te pifklad definovatelné/nedefinovatelné mnoziny ve struktuie (R, +,-).

. Uved'te pifklad definovatelné mnoziny ve struktuie (N, 0,1, +, -, <). Existuje podmnoZina
N nedefinovatelna v této struktuie?

. Pomoci tablo metody dokazte nésledujici formule, ¢i sestrojte na zakladé néjaké beze-
sporné dokoncené vétve kanonicky model jako protipiiklad. Pro jednoduchost uvazujte, ze
pracujeme v jazyce bez rovnosti, pokud se symbol = ve formuli nevyskytuje.

. Vime ze,
(a) Vsichni vinni 1zou.
(b) Alespon jeden obvinény je svédek.
(c) Svédci nelzou.
Tablo metodou dokazte, ze ne vSichni obvinéni jsou vinni.
. Dokazte vétu o konstantach syntakticky, tj. pomoci transformaci tabel.
. Dokazte vétu o dedukci syntakticky, tj. pomoci transformaci tabel.

. Pomoci tablo metody dokazte, ze T' - ¢, ¢i sestrojte na zdkladé néjaké bezesporné do-
konéené vétve kanonicky model jako protiptiklad. Pro jednoduchost uvazujte, ze pracujeme
v jazyce bez rovnosti, pokud se symbol = nevyskytuje v zddné z uvedenych formuli.

(8) T = {P(er),c1 = 2}, ¢ je Plea)
(b) T = {P(f(2))}, ¢ je P(a)

(¢) T = {Va(P(x) V Q(x)), Ze—~Q(x)}, ¢ je FrP(a)
(d) T = {Va(P(z) v Q(x)), 32-Q()}, ¢ je VaP(x)



