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1. Necht T'={pVq, ~q — -1, =p —r, =r, s — —q} je teorie nad P = {p,q,r, s}.

(a) Pomoci implika¢niho grafu ukazte, ze T je splnitelnd. (2b)
(b) Tablo metodou naleznéte vsechny modely teorie T'. (3b)
(c) Axiomatizujte M (T) vyrokem v CNF a také vyrokem v DNF. (2b)
(d) Zjistete, kolik je navzdjem
(7) neekvivalentnich vyroku nad P, které jsou nezdvislé v T,
(#4) T-neekvivalentnich vyroku nad P, které jsou nezavislé v T.
Uved'te zduvodnéni. (2b)

2. Uvazme diplomacii, ve které plati:

(1) Byt spojenci i byt neprdtelé jsou symetrické relace.
(#4) Spojenci nemohou byt nepiéatelé a nepidtelé nemohou byt spojenci.

(#i7) Nepiitel nepfitele je spojenec.
Ukazte rezoluci, ze pak:

(iv) Neexistuji tii staty, které jsou navzajem nepiatelé.
Konkrétné:

(a) Tvrzeni (i) az (iv) vyjadiete sentencemi oy az ¢4 jazyka L = (S, N) bez rovnosti, kde
S, N jsou bindrni rela¢ni symboly a S(z,y), N(z,y) znaci, ze “x je spojenec y” resp.
“x je nepfitel y”. (2b)

(b) Pomoci skolemizace piedchozich formulf nebo jejich negaci naleznéte otevienou teorii
T (pripadné ve vétsim jazyce), kterd je nesplnitelnd, prave kdyz {1, 2,03} E @a4.
Preved'te T' do mnozinové reprezentace. (2b)

(¢) Rezoluci dokazte, ze T nenf splnitelnd. Rezoluéni{ zamitnut{ zndzornéte rezoluénim stro-
mem. U kazdého kroku uved’te pouZitou unifikaci. (3b)

(d) Naleznéte konjunkei zdkladnich instanci axiomu teorie T, kterd je nesplnitelna. (2b).
(e) Je T tr; O 7 Uved'te zduvodnéni. (2b)

3. Necht T = {¢} je teorie jazyka L = (P, R) s rovnost{, kde P, R jsou unéarni rela¢ni symboly
s axiomem ¢ vyjadfujicim, ze “P(z) A R(x) plati pro prdvé 3 proky x.”

(a) Naleznéte dvé neekvivalentni jednoduché kompletni extenze teorie T' nebo zduvodnéte,
pro¢ neexistuji. (2b)

(b) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdavodnéni. (2b)



