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1. Necht T={pVs, g<>r, p— (~gAr),} je teorie nad P = {p,q,r, s}.

(a) Axiomatizujte MF(T) vyrokem v CNF a zapiste T v mnozinové reprezentaci . (2b)
(b) Pomoci implikaéniho grafu ukazte, ze T' je splnitelna. (2b)

(¢) Rezoluci dokazte, ze T = —p A s. (3b)
)

(d) Zjistete, kolik je navzdjem T-neekvivalentnich vyroku nad P, které jsou nezdvislé v T
Uved'te dva pifklady takovych vyrokt (pokud existuji). (2b)

2. Uvazme nésledujici tvrzeni:

(i) Existuje student, ktery pokud slozi zkousku z logiky, tak zkousku z logiky slozi vsichni
studenti.

(1) Existuje student, ktery pokud slozi zkousku z logiky, tak vSichni studenti vystuduji
matfyz.

(a) Formalizujte tvrzeni (7), (i7) po fadé jako sentence ¢, ¥ v jazyce L = (Z, M) bez
rovnosti, kde Z, M jsou unérni rela¢n{ symboly a Z(x), M(z) znaci, ze “student x
slo#i zkousku z logiky”, resp. “student x vystuduje matfyz”. Poté formule o, 1) pieved'te
do prenexniho tvaru. (2b)

(b) Tablo metodou rozhodnéte, které z formuli ¢, ¥ jsou logicky pravdivé. Jako zduvodnén{
uved'te ptislusnd dokoncend tabla. (4b)

(¢) Zvolte libovolnou bezespornou vétev V' v jednom z tabel z (b) a sestrojte kanonicky
model A z vétve V. (2b)

(d) Je teorie {1} v jazyce L konzervativni extenzi teorie {p} v jazyce L' = (Z)? Uved'te
zduvodnéni. (2b)

3. Necht T je teorie v jazyce L = (0,—,abs, <, f,g) s rovnosti, kde 0 je konstantni symbol,
abs, f, g jsou unarni funkéni symboly, — je bindrni funkéni a < je binarni rela¢ni symbol,
s axiomy

w1 (Yu)(Ve)(0 <e — (36)(0 < § A (Vz)(abs(z — u) < § — abs(f(z) — f(u)) <¢))),
w21 (Fu)(Fe)(0 < eA(V6)(0 < — (3x)(abs(z —u) < d A=(abs(g(x) — g(u)) < €)))).

(a) Naleznéte formule ¢!, o v prenexnim tvaru, které jsou ekvivalentni s @1 resp. ps. (1b)

(b) Pomoci skolemizace sestrojte oteviené axiomatizovanou teorii 7 (pifpadné v $irsim
jazyce L") ekvisplnitelnou s T'. (2b)

(c) Bud A = (R, 0, —,abs, <,id, sgn), kde 0, —, < m4 sviij obvykly vyznam na R, abs(r) =
|r| aid(r) = r pro vSechna r € R a sgn(0) = 0, sgn(r) = |r|/r pro r # 0. Naleznéte
expanzi A’ struktury A do jazyka L’ takovou, ze A" =T". (2b)



