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1. Uvazme barven{ pfirozenych ¢&isel (véetné nuly) podle nésledujicich pravidel:

(i) Kazdé é&islo md prdvé jednu barvu: éervenou/zelenou/modrou.
(1) Kazdd dvé po sobé jdouct ¢isla maji riznou barvu.
(#it) Kazdé ¢islo md jinou barvu nez nejbliZsi vyssi prvodislo.
Necht prvovyroky r;, gi, b; vyjadiuji (po fade), ze “Eislo i je Gervené/zelené/modré” a oznaéme

P= {Tiagiabi | 1€ N}

(a) Napiste mnoziny T4, Ts,T5 vyroku nad P vyjadiujici (po tadé) (i), (i), (¢i7). (Pozn:
Zatimco ve vyrocich nemuzeme mluvit o prvoéislech, v popisu mnozin ano, napft.
mnozina {r; | i je prvocislo} vyjadiuje, ze “prvocisla jsou cervend”.) (2b)

(b) Oznacme nyni T'= T3 UT> UT5U{g10,b11}, t.j. pfiddvdme predpoklady, ze “¢islo 10,11
je zelené, resp. modré”. Naleznéte konecnou ¢dst 77 C T takovou, ze TV = gs. (2b)

(c) Prevodem axiomu 7" na CNF a pomoci vyroku gs napiste teorii S v mnozinové repre-
zentaci, kterd je nesplnitelnd, prave kdyz T |= gs. (2b)

(d) Rezoluci dokazte, ze S je nesplnitelnd. Zamitnuti znazornéte rezoluénim stromem. (3b)
(e) Pro kterd prvocisla 4, j plati Ty UT, UTs = r; — r;? Odpoved zduvodnéte. (2b)

2. Necht T = {=(3z)~(Jy)P(z,y), (Vz)=~(Vy)P(z,y)} je teorie jazyka L = (P) bez rovnosti,
kde P je binarni rela¢ni symbol.

(a) Naleznéte teorii 7", kterd m4 za axiomy pouze univerzilni sentence a zaroven je kon-
zervativni extenzi teorie T. (2b)

(b) Oznacme ¢ sentenci (3z)(Vy)P(z,y). Sestrojte dokoncend tabla z teorie T pro polozku
Fp resp. Ty v kofeni. (Pokud neméte T” z pfedchoziho bodu, pracujte s teori{ T'.) (3b)

(¢) Z néjaké bezesporné vétve v predchozich tablech sestrojte kanonicky model. (2b)
(d) Je ¢ dokazatelnd, zamitnutelnd, nebo nezavisla v teorii 7'? A v teorii 77 Uved'te
zduvodnéni. (2b)

3. Necht T je extenze teorie DeLO™ (tj. hustych linedrnich uspofdddni s maximalnim prvkem
a bez minimalniho prvku) o novy axiom a < bA b < ¢ v jazyce L = (<, a,b,¢) s rovnosti,
kde a, b, ¢ jsou nové konstantni symboly.

(a) Jsou sentence (Vz)(a < ) a (Vz)(x < c¢) pravdivé / 1zivé / nezdvislé v T? Uvedte
zduvodnéni. (2b)

(b) Napiste dvé neekvivalentni jednoduché extenze teorie T, které jsou w-kategorické. (2b)



