Cviceni z vyrokové a predikatové logiky - 12
7. ledna 2014
1. Uvazme struktury (N, <), (Z, <), (Q, <) se standardnimi uspofdddnimi.

(a) Jsou navzajem elementdrné neekvivalentni?
(b) Jsou navzdjem neizomorfni?

(c) Urcete kolik automorfismu tyto struktury maji.

2. Méjme jazyk L = (U) s rovnosti, kde U je undrni rela¢ni symbol.
(a) Pro dané n € Nt vyjddiete “U(x) plati prdvé pro n proki x” formuli .
(b) Je teorie T' = {¢} kompletni?

¢) Je T w-kategoricka?

Nalezenéte néjakou jednoduchou kompletni extenzi teorie 7.
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(d) Urcete izomortni spektrum teorie T' (staci pro nejvyse spocetné kardinality).
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3. Necht T je extenze teorie DeLO (tj. hustych linedrnich uspofdddni bez konci) o novy kon-
stantni symbol ¢ (a zddné axiomy navic).

Urcete vSsechny navzajem neekvivalentni jednoduché kompletni extenze teorie T'.

(a) Je T w-kategorickd?

(b) Je T kompletni?

(c) Plati totéz pokud misto DeLO vezmeme teorii DeLO™ (hustd linedrni uspordddni s
maximélnim prvkem a bez minimélnfho prvku)?

4. Necht K je tiida nekoneénych grup.

(a) Je K axiomatizovatelnd?
(b) Je K konecné axiomatizovatelna?
(¢) Je K oteviené axiomatizovatelnd?
5. Zadefinujte (v pfislusném jazyce) mnozinu
(a) kotent polynomu z2 + 3 v télese A,
(b) spoleénych sousedu vrcholu a,b v grafu G = (V, E),
(¢) (Nx {1} xN)\ ({0} x N x (N\ {0})) v struktute (N, .S, 0).
6. Necht A = (R,abs®) je struktura jazyka L = (abs), kde abs je undrni funkéni symbol, R

jsou realnd éisla a abs® je absolutni hodnota v R.

(a) Ukazte, ze mnoziny {0}, (0,400), (—00,0) jsou definovatelné v A bez parametru.
(b) Ukazte, ze mnoziny {1}, {—1,1}, (1,2) nejsou definovatelné v A bez parametru.
(c) Urcete vsechny automorfismy .A.
(d) Urcete Df' (A, ), tj. viechny definovatelné mnoziny v A bez parametril.
7. Necht n pro n € N oznacuje n-ty numerdl. Dokazte v Robinsonové aritmetice Q, Ze pro
kazdé m,n € N

(a) QFm =0, prave kdyz m = 0,

(b) @Fm+n=m+n,

(¢) QF m <n, prave kdyz m < n.



8. Dokazte v Peanové aritmetice PA
(a) PAFS(z)+y=S(x+y),
(b) PAFO+2=2+0,
(¢c) PAFz4+y=y—+a.



