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1. Vime, ze
(a) vsichni vinni lzou,
(b) alesponi jeden obvinény je svédek,
(c) svédci nelzou.
Tablo metodou dokazte, ze ne vSichni obvinéni jsou vinni.

2. Ozna¢me L(z,y) predikat “existuje let z x do y” a S(x,y) predikdt “existuje spojeni z x do
y”. Vime, ze

z Prahy se dé letét do Horni Lhoty, Londyna a New Yorku, z New Yorku do Pafize,

(V) (Vy) (L(x, y) — Ly, x)),
(©) (Vo) (Vy)(L(z,y) = S(z,y)),
(d) (Vo)(Vy)(V2)(S(x,y) A Ly, 2) = S(x, 2)).

(a)
(b)
c)

Tablo metodou dokazte, ze z Horni Lhoty existuje spojeni do Paiize.

3. Necht ¢, 1 jsou sentence nebo jsou ve volné proménné z, znacime (z), ¥(x). Naleznéte
tablo dukazy néasledujicich formuli.

(2) (32)(p(z) V() & Br)p(a) v Gr)(a),
(b) (Vo)(p(x) Ap(2)) & (Vo)p(z) A (Vr)i(x)
(c) (pV (Vo)u(z)) = (Va)(¢ V ¢(z)), kde x neni volnd ve ¢,
(d) (A (Fz)(z)) = (3x)(e Ap(x)), kde x neni volna ve ¢,
(e) (Fz)(¢ = ¥(z)) = (¢ — (3z)¢(z)), kde x neni volna ve ¢,
(f) Fx)(eAp(x)) = (@A (3x)p(x)), kde = neni volna ve ¢,

(

—~
—~
L
=
<
~
—~
<
=
5
8
~
<
~—
=~
Q.
@
&
=
]
=
<
o
=
&
<
@
<

4. Necht ¢, 1 jsou ve volnych proménnych z,v,z a w je proménnd nevyskytujici se ve ¢, 1.
Naleznéte tablo dukazy (uzévéra) ndsledujicich formuli.

(a) (Vz)(3y)=(Vz)p < (Vz)(Fy)(Fz) e,
(b) (Bx)(Vy)((V2)e vV 9) < (Fx)(Vy) (Vw)(p(z/w) V ¢),
(c) (Vo)(Fy)(e V (F2)9) < (Vo) (Ty) (Fw) (e V ¢ (z/w)),
(d) (Vz)(3Fy) (e = (V2)¥) = (Vo) (Fy) (Vw) (e = ¥(z/w)).
5. Necht T* je teorie s axiomy rovnosti. Tablo metodou dokazte, Ze
(a) T*Ex=y > y==x (symetrie =)
b)) T'E(=y Ny=2) - ==z (tranzitivita =)

Ndpovéda: pro (a) v axiomu rovnosti (#ii) vezmeéte ©1 = x, Lo =, y1 =y a Y2 = ,
pro (b) vezméte z1 =2, xo =y, y1 =T a Y2 = 2.



. Dokazte vétu o konstantach syntakticky pomoci transformaci tabel.

Véta 1. Necht ¢ je formule jazyka L ve volngjch proménniyjch x1,...,z, a T je teorie jazyka
L. Oznacéme L' rozsireni L o nové konstantni symboly c1,...,c, a T’ teorii T nad L'. Pak

TkE (Vo) ...(Va,)e  prdvé kdyz T'+ p(x1/c1, ... Tn/cn).

. Dokazte vétu o dedukci pomoci transformaci tabel.

Véta 2. Pro kaZdou teorii T (v uzavieném tvaru) a sentence @, 1,

TFe—=v pravée kdyz T,pF .

. Necht L je jazyk s rovnosti obsahujici binrni relaéni symbol < a T je teorie, jez mé nekoneény
model a plati v ni axiomy pro linedrni usporadani. Pomoci véty o kompaktnosti dokazte, ze
T ma model A s nekonecéngm klesajicim retézcem, tj. v A existuji prvky ¢; proi € N s

<y < Cp < -+ < 0.
(Tento piiklad ukazuje, ze pojem dobrého uspordaddni neni definovatelny v jazyce 1. fadu.)
. Pteved'te nasledujici formule do prenexniho tvaru.

() (vy)((3z)P(z,y) = Q(y,2)) A Fy)((V2)R(z,y) V Q(z,y))
(b) (Bz)R(z,y) < (Vy)P(x,y)
(¢) ~((va)(Fy) P(x,y) = Bx)Fy) Rz, y)) A (Ve)~(By)Q(, )



