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1. Necht T = {(r = p) = —q, ~q — p, ~(r Aq)} je teorie nad P = {p,q,r}.

(a) Tablo metodou naleznéte viechny modely teorie 1. Ndpovéda: |MF(T)| = 2. (4b)

(b) Axiomatizujte MF(T') vyrokem v DNF a vyrokem v CNF. (2b)

(c) Je teorie T konzervativn{ extenzi néjaké teorie nad {p, ¢}? Uved'te zduvodnéni. (2b)
(d) Zjistete, kolik je navzdjem neekvivalentnich bezespornych extenz{ teorie T' nad P/ =

{p,q,r,s}. Uved'te zdivodnéni. (2b)
2. Vime, ze

(¢) vsichni vinni 1zou,

(i4) alesponi jeden obvinény je svédek,

(#i7) svedci nelzou.

Chceme (rezoluci) dokézat, ze

(iv) ne vSichni obvinén{ jsou vinni.

(a) Uvedend tvrzeni vyjadrete formulemi jazyka L = (V, L, O, S) bez rovnosti, kde vSechny
symboly jsou undrnf relaéni a reprezentuji (po fadé) relace byt vinnen, 1haF, obvinén,
svedek. (2b)

(b) Necht T = {1, 2, p3, 4} je teorie jazyka L, kde ¢1, . . ., ¢4 jsou formule odpovidajici
po fadé tvrzenim (i) — (iv). Skolemizaci naleznéte k T ekvisplnitelnou teorii 7" v
otevieném tvaru (nad vhodné rozsifenym jazykem). (2b)

(c) Preved'te T" do mnozinové reprezentace. (2b)

(d) Ukazte, ze T' g 0. Rezoluéni zamitnuti zndzornéte rezoluénim stromem. U kazdého
kroku podtrhnéte rezolvované literdly a uved'te pouzitou unifikaci. (4b)

3. Necht T je extenze teorie DeLO (tj. hustych linedrnich uspofadéni bez konci) v jazyce
L = (<, c1,¢2) s rovnosti bez novych axiomu, tj. pouze s rozsitenym jazykem o dva nové
konstantni symboly ¢y, cs.

(a) Urcete I(T,w), tj. poCet navzdjem neizomorfnich spocetnych modelu teorie T'. (2b)
(b)
(c) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdivodnéni. (2b)
(d)

Urcete vSechny (az na ekvivalenci) jednoduché kompletn{ extenze teorie T'. (2b)

Nechf A = (R, <,0,1) je struktura redlnych ¢isel se standardnim uspofadédnim a kon-
stantami 0,1, tedy A je model teorie T. Naleznéte piiklady mnoziny definovatelné a
mnoziny nedefinovatelné v A bez parametri. Uved'te zdivodnéni. (2b)



