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1. Jsou dény dva vyroky nad mnozinou prvovyroku P = {p,q,r, s, t}:

e: (pVr)A(mpVg) A(gV-r),
v (msVor)A(—tVs)A-p.
(a) Pomoci implika¢niho grafu rozhodnéte, zda je vyrok ¢ A 1 splnitelny. Pokud ano, na-
leznéte néjaké ohodnoceni spliujici ¢ A . (2b)
(b) Uréete mnozinu MP(¢) viech modelit ¢ nad P’ = {p,q,7}. (2b)

(¢) Kolik existuje neekvivalentnich jednoduchych bezespornych extenzi teorie {p} nad P'?
Kolik z nich je kompletnich? (2b)

(d) Je teorie {p, 1} nad P konzervativni extenz{ teorie {¢} nad P'? (2b)

2. Bud T = {P(x)VQ(x)} teorie v jazyce L = (P, Q) bez rovnosti, kde P, Q jsou undrn{ relaén{
symboly, a Lo bud extenze L o nové rtizné konstantn{ symboly ¢; s i € N.

(a) Sestrojte dokoncené tablo z teorie T s polozkou F 1 v kofeni, kde L je sentence
(Vz)P(x) A =~(Vz)P(x). (3b)

(b) V tablu z piedchozitho bodu naleznéte vétev V' a kanonicky model A z V takovy, ze
A= P(x). (3b)

(¢) Naleznéte dvé neekvivalentni jednoduché kompletni extenze teorie T'. (2b)

(d) Bud T’ extenze T o definice novych bindrnich relaénich symbolii R a S po fadé formu-

lemi (P(z) A =Q(y)) resp. (=P (z) A Q(y)). Napiste formuli ¢(z,y) jazyka L takovou,
ze T" = o(z,y) < (R(z,2) V S(y,y))- (2b)

3. Necht T je teorie v jazyce L = (<, f, g, h) s rovnosti, kde f, g, h jsou undrni funkéni symboly
a < je binarni rela¢ni symbol, s axiomy

(Vz)(v <z = u < f(z)),
(Fx)(v <z A =(u < g(x))),
w3 (Fu)(Vr)-(u < h(z)).

(a) Pomoci skolemizace sestrojte oteviené axiomatizovanou teorii 7' (pifpadné v Sirsim
jazyce L') ekvisplnitelnou s T'. (2b)

(b) Bud A = (R, <,id, tg’, sin), kde < m4 sviij obvykly vyznam na R, id(r) = r pro viechna
r € R, tg'(kw/2) = 0 pro k € Z, tg'(r) = tg(r) (tg je funkce tangens) pro r # kw/2
s k € Z a sin je funkce sinus. Naleznéte expanzi A’ struktury A takovou, ze A" = T.
(2b)

(c) Rezoluci ukazte, ze T U{f(x) = g(x)} je nesplnitelnd teorie. Namisto axiomu rovnosti
pro jazyk L' muzete pouzit (slabsi) axiom

To =Yz — (T < x2 = x < Yo).

Ndpovéda: V tom pripadé staci ctyri rezolucni kroky. (4b)

(d) Je formule —(f(z) = g(z)) dokazatelnd, vyvratitelnd nebo nezdvisld v T'7 Uved'te
zduvodnéni. (2b)



