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1. Mé&jme t¥i bratry, piicemz o kazdém vime, Ze bud vzdy iikd pravdu anebo vidy lZe.

(i)
(i)
(iid)

Nejstarsi ika: “Oba mi bratri jsouw lhdri.”
Prostiedni tika: “Nejmladsi je lhdr.”

Nejmladsi fika: “Nejstarsi je lhar.”

Necht prvovyroky p1, p2, ps reprezentuji (po fadé), ze “nejstarsi / prostiedni / nejmladsi
bratr je pravdomluvng” a oznacme P = {p1,p2,p3}.

(a)

Napiste vyroky (ve tvaru ekvivalence) ¢1, 2, p3 nad P reprezentujici znalosti vyplyvajici
(po tade) z (i), (i7), (i4i). (2b)

Urcéete mnozinu MF(T) viech modelt teorie T' = {¢1, 2, p3} nad P. Vyplyva z T, ze
néktery z bratru je pravdomluvny? (2b)

Zvolte si libovolny model v € M¥(T). Napiste konjunkci literdli v, s MF(,) = {v} a
rezoluci dokazte, ze T |= t,. (4b)

Odpovi-li ndm prostiedni bratr na otazku: “SloZil uz nékdo z vds zkousku z logiky?”,
budeme védét, jak na tutéz otdzku odpovi ostatni bratfi? Uved'te zduvodnéni. (2b)

2. Necht 7' = {(3z)(P(z) = Q(z)), (3z)(—~R(z) = —Q(x))} je teorie jazyka L = (P, Q, R) bez
rovnosti, kde P, @, R jsou undrni rela¢ni symboly, a oznaéme ¢ sentenci (3z)(P(z) — R(x)).

(a)
(b)

()
(d)

Sestrojte dokoncené tablo z teorie T' s polozkou F'¢ v kofeni. (4b)

7 bezesporné vétve predchoziho tabla sestrojte model A teorie T, ve kterém ¢ neplati.
(2b)
Je ¢ dokazatelnd, vyvratitelnd, nebo nezévisla v T? Uved'te zduvodnéni. (2b)

M4 teorie T konzervativni kompletn{ extenzi? Uved'te zduvodnéni. (2b)

3. Necht A = (Z, absA> je struktura jazyka L = (abs) s rovnosti, kde abs je undrni funkéni
symbol a abs® je funkce absolutni hodnoty v Z.

(a)
(b)

()
(d)

Je teorie Th(A) struktury A oteviené axiomatizovatelnd? Uved'te zduvodnéni. (2b)

Naleznéte expanzi A’ struktury A do vhodné rozsifeného jazyka tak, ze jedinou pod-
strukturou A’ je A’. (2b)

Naleznéte piiklady mnoziny definovatelné a mnoziny nedefinovatelné v A bez para-
metru. Uved'te zduvodneéni. (2b)

Necht B = (N,id) je struktura stejného jazyka, kde id je identita. Je Th(A) extenzi
Th(B)? Uved'te zduvodnéni. (2b)



