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1. Necht prvovyroky r, s, t reprezentuji (po fadé), ze “Radka / Sdra / Tom je ve $kole” a
oznacme P = {r, s,t}. Vime, ze
(1) Neni-li Tom ve gkole, neni tam ani Sdra.
(1) Radka bez Sdry do skoly nechod.

(#i1) Neni-li Radka ve Skole, je tam Tom.

(a) Napiste vyroky ¢1, p2, ¢3 nad P vyjadiujicf po fadeé (z), (ii), (¢i7) a pomoci implikaéniho
grafu ukazte, ze teorie T = {1, 2, p3} je bezespornd. (3b)

(b) Tablo metodou dokazte, ze z T vyplyva, ze Tom je ve skole. (3b)
(c) Uréete mnozinu M¥(T) vsech modelt teorie T nad P. (2b)
(d) Kolik je (az na ekvivalenci) vyroku nad P, které jsou nezdvislé v T'? Uved'te zduvodnéni.

(2b)

2. Necht T je teorie jazyka L = (E, P, R,c) bez rovnosti, kde E, P, R jsou bindrni relaénf
symboly a ¢ je konstantni symbol, s axiomy

(3z)(3y) (E(z,y) A E(y, =) A E(y,c))

Chceme Ll-rezoluci dokdzat, ze T' = ¢, kde ¢ je sentence (3z)(P(x,x) A R(x, ¢)).

(a) Skolemizaci naleznéte otevienou konzervativni extenzi T” teorie T'. (1b)

(b) Prevedte T* = T" U {~p} do mnozinové reprezentace na Hornovu formuli obsahujici
jediny cdl (tj. klauzuli bez pozitivnich literdla) G. (2b)
(c) Ukazte, ze T* Fr; O pomoci linedrné vstupni rezoluce zac¢inajici cilem G. (4b)
d) Naleznéte substituci o takovou, ze T’ o, kde ¢’ je oteviené jadro sentence . (1b
4 P ¥
(e) Definuje formule ¢'(z) v kazdém modelu teorie T jednoprvkovou mnozinu? Uved'te

zduvodnéni. (2b)
3. Necht T = {(Fy1)(Fy2)(Vx)(x = y1 V& = y2), =(3z)(f(z) = x)} je teorie jazyka L = (f) s

rovnosti, kde f je unarni funkéni symbol.
(a) Urcete izomorfni spektrum I (7, k) teorie T pro nejvyse spocetné x. (2b)

(b) Je teorie T konzervativni extenzi teorie 77 = {(Jy1)(Ty2)(Vz)(z = 11 V& = y2)} jazyka
L' = () s rovnosti? Uved'te zduvodnéni. (2b)

(c) Jsou teorie T' a T” kompletni?. Uved'te zdiuvodnéni. (2b)

(d) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdavodnéni. (2b)



