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1. Necht prvovyroky n, m, p reprezentuji (po fadé), ze “lidé nosi destniky”, “meteorologové

v s39

hldsi dést”, “prsi” a oznaéme P = {n,m,p}. Vime, Ze

(1) Neprsi-li, lidé nenosi destniky.
(1) Hldsi-li meteorologové dést, lidé nosi destniky.

(#4i) Nehldsi-li meteorologové dést, prsi.

(a) Napiste vyroky ¢1, p2, ¢3 nad P vyjadiujicf po fadeé (z), (ii), (¢i7) a pomoci implikaéniho
grafu ukazte, ze teorie T = {1, 2, p3} je bezespornd. (3b)

(b) Rezoluci dokazte, ze z T vyplyva, ze prsi. (3b)

(c) Uréete mnozinu M¥(T) vsech modelt teorie T nad P. (2b)

(d) Kolik je (az na ekvivalenci) vyroku nad P, které jsou nezdvislé v T'? Uved'te zduvodnéni.

(2b)

2. Necht T' = {(Vz)(P(z) = R(z,z)), (32)(Vy) (=P (y) = R(z,y), (Vz)(Ey)(~R(z,y) A\~ R(y, y))}
je teorie jazyka L = (P, R) bez rovnosti, kde P, R je undrni resp. bindrni relaén{ symbol.

(a) Skolemizaci naleznéte k T ekvisplnitelnou teorii 7" (nad vhodné rozsifenym jazykem)
axiomatizovanou pouze univerzalnimi sentencemi. (2b)
(b) Tablo metodou dokazte, ze T” je nesplnitelnd. (4b)

(¢) Necht T” je teorie tvofend pravé otevienymi jadry axiomti teorie 7”. Naleznéte kon-
junkei zékladnich instanci axiomu T, kterd je nesplnitelnd. Ndpovéda: vyuZijte tablo z

(b). (2b)
(d) Je teorie T kompletni? Uved'te zdtivodnéni. (2b)

3. Necht T' = {R(x,z), R(z,y) AR(y,z) = @ =y, R(z,y) AR(y, 2) > R(z,2), R(z,y)VR(y, =)}
je teorie jazyka L = (R) s rovnost{, kde R je bindrni relaéni symbol. Necht ¢ oznacuje sentenci
(V) (Fy) (R(z, y) A = (z = y)).

(a) Je ¢ dokazatelnd / vyvratitelnd / nezavisla v T'? Uved'te zduvodnéni. (2b)
(b) Je T w-kategoricka? Uved'te zduvodnéni. (2b)
(c) Je teorie T" = T'U {¢} konzervativni extenze teorie T? Uved'te zduvodnéni. (2b)
)

(d) Je teorie T" oteviené axiomatizovatelnd? Uved'te zdtvodnéni. (2b)



