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1. Mé&jme t¥i bratry, piicemz o kazdém vime, Ze bud vzdy iikd pravdu anebo vidy lZe.
(i) Nejstarsi fikd: “Prdvé jeden z mych bratii je lhdr.”
(74) Prostiednf iikd: “Aspon jeden z mych bratii je lhdr.”
(#41) Nejmladsi iika: “Nejvgse jeden z mych bratii je lhdr.”
Necht prvovyroky p1, p2, ps reprezentuji (po fadé), ze “nejstarsi / prostiedni / nejmladsi

bratr je pravdomluvng” a oznacme P = {p1,p2,p3}.

(a) Napiste vyroky (ve tvaru ekvivalence) o1, @2, p3 nad P reprezentujici znalosti vyplyvajici
(po tade) z (i), (i4), (i11). (2b)

(b) Uréete mnozinu MF(T) viech modeli teorie T = {¢1, 2, 03} nad P. (2b)

(¢) Dokazte pomoci rezoluce, ze z T vyplyvé, ze nejmladsi bratr je pravdomluvny. (4b)

(d) Odpovi-li ndm prostiedni bratr na otdzku: “SloZil uZ nékdo z vds zkousku z logiky?”,
budeme védét, jak na tutéz otdzku odpovi ostatni bratii? Uved'te zduvodnéni. (2b)

2. Necht T = {(va)~P(z, ), 3x)(Vy)(P(z, y) = P(y,z)), (Vz)(Vy)(P(x,y) AP(y,x) = P(z, 1)),
(Vz)(3y)P(z,y)} je teorie jazyka L = (P) bez rovnosti, kde P je bindrni rela¢ni symbol.

(a) Skolemizaci naleznéte k T' ekvisplnitelnou teorii 77 (nad vhodné rozsifenym jazykem)
axiomatizovanou pouze univerzalnimi sentencemi. (2b)
(b) Tablo metodou dokazte, ze T” je nesplnitelnd. (4b)

(c) Necht T” je teorie tvofend pravé otevienymi jadry axiomu teorie 7”. Naleznéte kon-
junkei zédkladnich instanci axiomu 7", kterd je nesplnitelna. Ndpovéda: vyuZijte tablo z

(b). (2b)
(d) Je teorie T kompletni? Uved'te zduvodnéni. (2b)

3. Necht T'= {R(x,y) = © =y, p} je teorie jazyka L = (R) s rovnost{, kde R je bindrn{ rela¢n{
symbol a axiom ¢ vyjadiuje, ze “existuji pravé 3 prvky”.

(a) Urcete, kolik mé teorie T' navzdjem neizomorfnich modelu. (2b)

(c
(d) Necht 7" =T U{R(c1,c1),~R(c2,ca)} je teorie v jazyce L = (R, ¢y, ca) s rovnosti, kde
c1, ¢z jsou nové konstantni symboly. Je T” konzervativn{ extenze T? Uved'te zdiivodnéni.

(2b)

)
(b) Napiste dvé neekvivalentni jednoduché kompletni extenze teorie T'. (2b)
) Je teorie T' oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdtvodnéni. (2b)

)



