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1. Necht T'={r — —=(¢ = p), p =, =(g A1)} je teorie nad P = {p,q,7}.

(a)
(b)
(c)

(d)

Tablo metodou urcete viechny modely teorie T. (3b)
Axiomatizujte M¥(T) vyrokem v DNF a vyrokem v CNF. (2b)

Je T extenzi teorie S = {p A q} nad {p,q}? Je T konzervativni extenzi S? Uved'te
zduvodnéni. (2b)

Zjistéte, kolik je navzajem v T' neekvivalentnich vyroku nad P, které jsou v T' nezavislé.
Uved'te alespoii dva takové vyroky. (2b)

2. Predpokladejme, ze kazdy clovék vzdy lze anebo vzdy mluvi pravdu. Uvazme néasledujici
tvrzeni:

(4)

Kazdému cloveku jeho otec tikd: “Jsi lhar nebo je muj otec lhdr.”

Ukazte rezoluci, ze z toho vyplyva:

(i)

Ma-li pravdomluvny ¢lovek pravdomluvného otce, pak md i pravdomluvného pradédecka
(v otcovské linii).

Konkrétné:

(a)

Necht L(z) znadi, ze “x je 1haf”, a o(x) oznacuje otce x. Uvedend tvrzeni (i), (i7)
vyjadiete sentencemi ¢, 1 jazyka (L,0) bez rovnosti tak, aby oteviené jadro sentence
® bylo ve tvaru ekvivalence. (2b)

Pomoci skolemizace predchozich formuli nebo jejich negaci naleznéte otevienou teorii
T (piipadné ve vétsim jazyce), kterd je nesplnitelnd, pravé kdyz ¢ = ¢. (1b)
Pievedenim axiomu T do CNF naleznéte teorii 7" ekvivalentni T' a axiomatizovanou
klauzulemi. Napiste 7" v mnozinové reprezentaci. (2b)

Rezoluci dokazte, ze T’ neni splnitelnd. Rezoluéni zamitnut{ zndzornéte rezoluénim
stromem. U kazdého kroku uved'te pouZitou unifikaci. Ndpovéda: stacéi étyri rezoluéni
kroky. (4b)

Naleznéte konjunkci zdkladnich instanci axiomu T, kterd je nesplnitelnd. Ndpovéda:
vyuzijte unifikace z (d). (2b)

3. Necht T je extenze teorie DeLO? (tj. hustych linedrnich uspofadani s miniméalnim prvkem
i s maximédlnim prvkem) v jazyce L = (<,¢) s rovnosti bez novych axiom, tj. pouze s
roz§itenym jazykem o novy konstantni symbol c.

Jsou sentence (Vz)(z < ¢) a (Vz)(c < z) pravdivé / 1zivé / nezavislé v T? Uved'te
zduvodnéni. (2b)

Urcete I(T,w), tj. pocet navzajem neizomorfnich spocetné nekoneénych modelu teorie
T. (2b)

Urcete vSechny (az na ekvivalenci) jednoduché kompletn{ extenze teorie T'. (2b)

Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdivodnéni. (2b)



