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1. Pi#i vySetfovani zloc¢inu tii podezieli vzdjemné hodnoti svoji pravdomluvnost:
(1) Prund turdi, Ze druhy [Ze.
(1) Druhy tikd, Ze treti [Ze.
(#it) Treti vypovidd, Ze proni i druhy lZou.

Piedpoklddejme, Ze kazdy z nich vzdy mluvi pravdu nebo vidy lze. Nechf prvovyroky pi,
pa, p3 vyjadiuji (po Tadeé), ze prund, druhy, treti mluvi pravdu a oznacme P = {p1, pa, p3}.

(a) Napiste vyroky (ve tvaru ekvivalence) o1, @2, @3 nad P, jez reprezentuji znalosti z
vipoveds (i), (i), (iii). (2b)

(b) Naleznéte vsechny modely teorie T' = {1, ¢2, @3} nad P a napiste elementdrni konjunkei
1, kterd je ekvivalentni s teorii T'. Ndpovéda: T je kompletni. (2b)

(c) Preved'te T'U{—t} do mnozinové reprezentace. (2b)
(d) Rezoluci ukazte, ze T = 1. Rezoluéni odvozeni zndzornéte rezoluénim stromem. (4b)

2. Necht T' = {(Vz)(P(z) = R(z,)), (32)(Vy)(=P(y) = R(z,y)), (V2)(3y)(~R(z,y)\~R(y,y))}
je teorie jazyka L = (P, R) bez rovnosti, kde P, R je unérni resp. bindrn{ rela¢n{ symbol.

(a) Skolemizaci naleznéte k T ekvisplnitelnou teorii 7" (nad vhodné rozsifenym jazykem)
axiomatizovanou pouze univerzalnimi sentencemi. (2b)

(b) Tablo metodou dokazte, ze T’ je nesplnitelnd. (4b)

(c¢) Necht T” je teorie tvofend pravé otevienymi jadry axiomt teorie 7”. Naleznéte kon-
junkci zékladnich instanci axiomu T, kterd je nesplnitelnd. Ndpovéda: vyuzijte tablo z

(b)- (2b)

(d) Je teorie T' kompletni? Uved'te zdiivodnéni. (2b)

3. Necht T={z <zor<yry<zr—osz=yr<yAy<z—-oz<zz<yVy<uz}

je teorie (linedrnich uspordddni) jazyka L = (<) s rovnosti. Nechf ¢(z,y) oznacuje formuli
x<yA-(32)(z < zAz<y), kde z < y je zkratka za “a <y A -(z=1y)”.
(a) Je (Vz)(y)e dokazatelnd / zamitnutelnd / nezavisla v T?7 Uvedte zduvodnéni. (2b)

(b) Oznactme T" = T U {(Vz)(Jy)p}. Jsou splnény podminky existence a jednozna¢nosti v
T’ pro definici f(z) = y pomoci formule ¢(z,y)? Uvedte zduvodnéni. (2b)

(c) Jeteorie T'U{f(z) = y +> p(x,y)} konzervativni extenze teorie T'? Uved'te zdiivodnéni.
(2b)

(d) Je teorie T" w-kategorickd? Uved'te zduvodnéni. (2b)



