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1. Necht T'={p —rAgq, (g —r)— —q} je teorie nad P = {p, q,r}.

(a) Tablo metodou urcete vsechny modely teorie T. (3b)
(b) Axiomatizujte MF(T') vyrokem v DNF a vyrokem v CNF. (2b)

(c) Je T extenzi teorie S = {—pV —q} nad {p,q}? Je T konzervativni extenzi S? Uved'te
zduvodnéni. (2b)

(d) Zjistete, kolik je navzdjem v T neekvivalentnich vyroka nad P, které jsou v T nezdvislé.
Uved'te alespoii dva takové vyroky. (2b)

2. Uvazme nasledujici tvrzeni o sledovani lidi na siti:

(i) Kazdy clovek je bud nekym sledovdn anebo je odpojen (ale nikoli oboji zdroveri).

(1i) Je-li élovek odpojen, nikoho nesleduje.

Ukazte rezoluci, ze pak:

(ii1) Kazdy, kdo nékoho sleduje, je nékym sledovdn.
Konkrétné:

(a) Formalizujte tvrzen{ (), (it), (i4i) po fadé jako sentence o1, 2, @3 v jazyce L = (S, O)
bez rovnosti, kde S je bindrn{ rela¢ni symbol, O je undrni relaén{ symbol a S(z,y),
O(x) znaci po tade, ze “clovek x sleduje cloveka y” a “clovek x je odpojen”. (2b)

(b) Pomoci skolemizace piedchozich formuli ¢i jejich negaci naleznéte otevienou teorii T’
(pifpadné v rozsifeném jazyce), kterd je nesplnitelnd, pravé kdyz {¢1, 2} E ¢3. (2b)

(c) Prevedenim axiomi T' do CNF naleznéte teorii 7" ekvivalentni s T' a axiomatizovanou
klauzulemi. Napiste 77 v mnozinové reprezentaci. (2b)

(d) Rezoluci dokazte, ze teorie T” neni splnitelna. Rezolu¢ni odvozeni zndzornéte rezoluénim
stromem. V kazdém kroku uved'te pouzitou unifikaci. (3b)

(e) Naleznéte konjunkei zdkladnich instanci axiomu T”, kterd je nesplnitelnd. Ndpovéda:
vyuzijte unifikace z (d). (2b)

3. Necht T' = {R(z,z),R(z,y) — R(y,z),R(z,y) A R(y,z) — R(z,2),¢} je teorie jazyka
L = (R) s rovnosti, kde R je binarn{ rela¢ni symbol a axiom ¢ vyjadiuje, ze “existuji prave
3 prvky”.

(a) Urcete izomorfn{ spektrum teorie T'. (2b)

(b) Urcete kolik m4 teorie T’ jednoduchych kompletnich extenzi. Napiste alespon dvé z nich.
(2b)

(c) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdiuvodnéni. (2b)

(d) Necht 7" =T U{R(c1,c2)} je teorie v jazyce L = (R, c1,¢2) s rovnosti, kde ¢;, ¢o jsou
nové konstantni symboly. Je T” konzervativni extenze T? Uved'te zdiivodnéni. (2b)



