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1. V parlamentu se projednédvaji t¥i navrhy: zavedeni skolného, zvyseni dani, omezeni koureni
v restauracich.

(1) Strana A trvd na tom, Ze kdyZ se vyhovi strané B nebo strané C, tak se nezavede skolné
nebo se nezvysi dané.

(i) Strana B chce, aby se omezilo kourent, pokud se nevyhovi strané C nebo se zvysi dané.

(#i1) Strana C pozaduje, aby se v pripadé, Ze se vyhovi strané A, nezvysovaly dané ani se
neomezovalo kourent.

(iv) V zdvérecném hlasovdni byly splnény poZadavky prdavé dvou stran.

Necht prvovyroky p, g, r reprezentuji (po fadé) schvdleni ndvrhu na zavedeni skolného,

zvyseni dani, omezeni koureni, prvovyroky a, b, ¢ reprezentuji splnéni pozadavku jednot-
livych stran a ozna¢me P = {p, q,r,a,b, c}.

(a) Napiste vyroky ¢1, @2, @3 ve tvaru ekvivalence a vyrok ¢4 v CNF nad P vyjadiujici
(po tade) (7), (i), (1) a (iv). (2b)

(b) Pomoci T-ekvivalentnich dprav (ndhrada podformule za T-ekvivalentni formuli) na-
leznéte teorii 7" nad P’ = {p, q,r} takovou, ze T = {¢1, p2, ¥3, 4} nad P je konzerva-
tivni extenz{ teorie T”. (2b).

(c) Preved'te teorii 7" do mnozinové reprezentace (2b).
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(d) Rezoluci ukazte, ze T |= r (tedy bylo schvdleno omezeni kourend). Rezoluéni odvozeni
znézornéte rezoluénim stromem. (4b)

2. Necht T = {(Vz)(3y)-P(z,y), Bx)R(z), (Vz)3y)(Vz)(—R(z) V P(y,2))} je teorie jazyka
L = (P, R) bez rovnosti, kde P, R je bindrni resp. undrnf rela¢ni symbol.

(a) Skolemizaci naleznéte k T ekvisplnitelnou teorii 77 (nad vhodné rozsifenym jazykem)
axiomatizovanou pouze univerzalnimi sentencemi. (2b)
(b) Tablo metodou dokazte, ze T” je nesplnitelnd. (4b)

(c) Necht T” je teorie tvofend pravé otevienymi jadry axiomt teorie 7”. Naleznéte kon-
junkei zdkladnich instanci axiomu T", kterd je nesplnitelna. Ndpovéda: vyuZijte tablo z

(b). (2b)
(d) Je sentence (Vz)R(z) pravdivd / 1zivé / nezévisla v T? Uvedte zduvodnéni. (2b)
3. Necht T = {(Fy1)(Fy2)(Vx)(x = y1 V& = y2), =(3z)(f(z) = x)} je teorie jazyka L = (f) s
rovnosti, kde f je unarni funkéni symbol.
(a) Urcete izomorfni spektrum I(7T', k) teorie T pro spocetné x (koneéné i nekonecné). (2b)

(b) Je teorie T konzervativn{ extenzi teorie T" = {(Jy1)(Jy2) (Va)(x = 11 V& = y2)} jazyka
L’ = () s rovnosti? Uved'te zduvodnéni. (2b)

(c) Jsou teorie T a T kompletni?. Uved'te zduivodnéni. (2b)

(d) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdavodnéni. (2b)



