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1. Necht T'={p —rAgq, (g —r)— —q} je teorie nad P = {p, q,r}.

(a) Tablo metodou urcete vsechny modely teorie T. (3b)
(b) Axiomatizujte MF(T') vyrokem v DNF a vyrokem v CNF. (2b)

(c) Je T extenzi teorie S = {—pV —q} nad {p,q}? Je T konzervativni extenzi S? Uved'te
zduvodnéni. (2b)

(d) Urcete, kolik je navzdjem v teorii T' neekvivalentnich vyroku nad P, které jsou v T" a)
pravdivé, b) nezdvislé. Uved'te zdtvodnéni. (2b)

2. Jsou dana nasledujici tvrzent:

(¢) Nikdo nemd mys, pokud uz m4 kocku.
(74) Ti, co bydli v malém byté, nemaji psa.

(#41) Jan m4 kocku nebo psa.
Ukazte rezoluci, ze pak:
(iv) Bydli-li Jan v malém byté, nemé mys.

Konkrétné:

(a) Uvedend tvrzeni vyjadiete sentencemi @1, @2, @3, @4 jazyka L = (Ma, Bydli, Pes, Kocka, Mys, Jan)
bez rovnosti, kde Bydli, Pes, Kocka, Mys jsou unarni rela¢ni symboly a Bydli(z),
Pes(x), Kocka(z), Mys(z) znaéi (po fadé), ze “x bydli v malém byt&”, “z je pes”, “x
je kocka”, “x je mys”, Ma je bindrni relaéni symbol a Ma(z,y) znaci, ze “x ma y”,
Jan je konstantn{ symbol oznacujici Jana. (2b)
(b) Pomoci skolemizace predchozich formuli naleznéte otevienou teorii T (pfipadné ve
vétsim jazyce), kterd je nesplnitelnd, prave kdyz {1, v2, p3} E ¢a. (2)
(c) Prevedenim axiomu 7' do CNF naleznéte teorii 7" ekvivalentni 7' a axiomatizovanou
klauzulemi. Napiste 77 v mnozinové reprezentaci. (2b)

(d) Rezoluci dokazte, ze T' neni splnitelnd. Rezoluéni zamitnuti zndzornéte rezoluénim
stromem. U kazdého kroku uved'te pouzitou unifikaci. (3b)

(e) Naleznéte konjunkei zdkladnich instanci axiomu T”, kterd je nesplnitelnd. Ndpovéda:
vyuZijte unifikace z (d). (2b)

3. Necht T je extenze teorie DeLO™ (tj. hustych linedrnich uspofddan{ s minimalnfm prvkem
a bez maximélniho prvku) o novy axiom ¢ < d v jazyce L = (<,¢,d) s rovnosti, kde ¢, d
jsou nové konstantni symboly.

(a) Jsou sentence (Vz)(z < ¢) a (Vz)(c < z) pravdivé / 1zivé / nezdvislé v T? Uvedte
zduvodnéni. (2b)

(b) Uréete I(T,w), tj. potet navzajem neizomorfnich spocetnych modelu teorie T'. (2b)

(c) Napiste dvé neekvivalentni jednoduché kompletni extenze teorie T'. (2b)

(d) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdavodnéni. (2b)



