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1. Dr. Cooper a dr. Kripke hraji hru kdmen, ntuzky, papir, tapir, Spock s nasledujicimi pravidly:

e kazdy si zvoli pravé jeden z uvedenych péti symbolu (nezdvisle na sobé),

e nuzky stithaji papir, e nuzky utnou hlavu tapirovi,
e papir bali kdmen, e tapir sni papir,

e kamen rozdrti tapira, e papir usvédéi Spocka,

e tapir otravi Spocka, e Spock vypaii kdmen,

e Spock znic¢i nuzky, e kdmen tupi nuzky.

Vime, ze

(7) dr. Cooper nezvolil nuzky ani tapira, dr. Kripke nezvolil papir, tapira, ani Spocka,

)
(74) oba si zvolili ruzné symboly,
/i)
)

(#i1) pokud dr. Cooper zvolil papir, tak vyhrél.

(a) Necht P = {k1,n1,p1,t1, 81,01, k2, n2, pa, ta, S2,v2} je mnozina prvovyroku, kde kq, ko
reprezentuji, ze “dr. Cooper (resp. dr. Kripke) zvolil kdmen”, obdobné i pro dals{ sym-
boly, a vy, vy reprezentuji, ze “dr. Cooper (resp. dr. Kripke) vyhral”. Napiste mnozinu
T vyroku nad P vyjadfujicich pravidla hry a naSe znalosti (i), (i7), (¢éi). (Z pravidel
typu “nuzky stithaji papir” sta¢i uvést vyrok pouze pro podtrzend pravidla.) (2b)

(b) Pteved'te T do mnozinové reprezentace. (Z vyrokii pro pravidla typu “ntzky stithajf
papir” staci uvéazit vyroky uvedené v (a).) (2b)

(¢) Pomoci rezoluce dokazte, ze T' |= vy, tj. dr. Cooper vyhral. Rezoluéni zamitnut{ zndzornéte
rezoluénim stromem. (4b)

(d) Uvedte pitklad vyroku nad P, ktery je nezavisly v teorii T, anebo zdivodnéte, proé
takovy vyrok neexistuje. (2b)

2. Necht T' = {(Jy)(P(y) — P(x))} je teorie v jazyce L = (P) bez rovnosti, kde P je undrni
relacni symbol.

(a) Naleznéte otevienou konzervativni extenzi T” teorie T v jazyce L’ rozsifeném pouze o
undrn{ funkéni symbol f. (2b)

(b) Sestrojte dokonc¢ené tablo z teorie T s polozkou F'(Vx)P(x) v kofeni. (3b)

(¢) V tablu z pfedchoziho bodu naleznéte bezespornou vétev V' a kanonicky model A z V
takovy, ze A |= = P(x). (3b)

(d) Je formule (Vz)P(z) pravdiva, 1zivd, ¢i nezévisla v T"? Uved'te zduvodnéni. (2b)

3. Bud T = {(Vz)(3y)S(y) = z, S(x) = S(y) — = = y} teorie v jazyce L = (S) s rovnosti, kde
S je unarni funkéni symbol.

(a) Naleznéte extenzi T teorie T' o definici nového undrniho funkéniho symbolu P takovou,
ze T = S(P(x)) = z. (2b)

(b) Bud R = (R, S), kde S(r) = r + 1 pro r € R. Pravé pro kterd r € R je mnozina {r}
definovatelnd v R z parametru 07 (2b)

(c) Je teorie T oteviené axiomatizovatelna? Uved'te zdiavodnéni. (2b)
(d) Je extenze T" teorie T o axiom S(x) = z w-kategorickd teorie? Je T" kompletni? (2b)



