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1.
2.

Test 1
Dokazte (sémanticky z definic) anebo naleznéte protipiiklad, ze pro kazdou formuli ¢ plat{
(a) ¢ = (Vo)

(b) v — (Va)p

(©) ¢ = (G)p

(d) Ee— (Ex)p
Rozhodnéte, zda jsou nésledujici sentence (logicky) pravdivé / 1zivé / nezavislé.
(a) (3z)(Vy)(P(z) Vv -P(y))

(b) (Va)(P(z) = Q(f(x))) A (Vo) P(x) A (F2)-Q(x)

(c) (Vo)(P(z) v Q(x)) = ((Va)(P(z) V (V2)Q(z))

(d) (Vz)(P(z) = Q(z)) = ((z)P(x) — (32)Q(x))

(e) (Fz)(Vy)P(z,y) — (Vy)(3x)P(z,y)

. Zduvodnéte (sémanticky) nésledujici vztahy. Pro kazdou strukturu A, formuli ¢, sentenci v,

(a) A= = (Fr)p) & Al C2)(¥ = )
(b) A= (¥ = (Va)p) & A= (Vo) (¥ — ¢)
(©) ARE((Fr)p = ¢) & AR (Vo)(p = ¢)
(d) A ((Vo)p = ¢) & A= (Fr)(e = ¢)

Plati uvedené vztahy i pro formuli ¢, ve které x je volna proménna? A pro formuli ¢, ve
které x neni volna?

Uvazme teorii T (teorie grup) nad jazykem L = (4, —, 0) s rovnosti, kde + je bindrn{ funkéni
symbol, — je unarni funkéni symbol, 0 konstantni symbol, s axiomy

r+(y+z)=(r+y) +z
O+z=2=2+0
r+(—z)=0=(—2)+x

Rozhodnéte, zda jsou nésledujici formule pravdivé / 1zivé / nezavislé v T

Domaci ukol

Libovolné t¥i piiklady z 3.(b)-(e), véetné zduvodnéni (1 bod celkem).



