
Test 2

8. ledna 2020

Za každý př́ıklad lze źıskat 2 body, celkem 10 bod̊u.

Uvažme následuj́ıćı formule ϕ1, ϕ2, ϕ3 a teorii T = {ϕ1, ϕ2} jazyka L = 〈P,R〉 bez rovnosti.

ϕ1 : (∀y)(P (y) → (∃x)R(y, x)) → (∃y)R(x, y)

ϕ2 : (∃y)¬(∀z)R(y, z) → ¬(∃x)P (x)

ϕ3 : (∀x)(∃x)R(x, y)

1. Uved’te př́ıklady dvou termů t1, t2 takových, že t1 je, resp. t2 neńı, substituovatelný do
formule ϕ1 za nějakou volnou proměnnou. Dále napǐste variantu formule ϕ1, do které je
term t2 substituovatelný za tutéž volnou proměnnou.

2. Tablo metodou dokažte, že pro každé formule ϕ,ψ, kde x neńı volná v ψ, plat́ı

|= (∃x)(ϕ(x) → ψ) → ((∀x)ϕ(x) → ψ)

3. Převed’te generálńı uzávěry formuĺı ϕ1, ϕ2 do prenexńıho tvaru.

4. Skolemizaćı předchoźıch formuĺı a formule ϕ3 či jejich negaćı nalezněte otevřenou teorii S,
která je nesplnitelná, právě když T |= ϕ3. Napǐste S v množinové reprezentaci.

5. Ukažte, že S `R �. Rezolučńı zamı́tnut́ı znázorněte rezolučńım stromem. U každého kroku
uved’te použitou unifikaci.
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