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Probrané př́ıklady

1. Odvozováńı ČRF funkćı (dokončeńı).

(a) f(x) = x− 1 pokud x > 0 a f(0) = 0,

(b) f(x, y) = x −· y = x− y pokud x ≥ y, jinak x −· y = 0.

(c) h(x, y) = q(x, y) ? t(x, y) : f(x, y), kde q, t, f jsou již odvozené funkce,

(d) h(x) nedef. pro žádné x.

(e) div(x, y) (celoč́ıselné děleńı, div(x, 0) nedef. pro žádné x).

2. Univerzálńı funkce pro tř́ıdu PRF.

(a) Ukažte, že PRF jsou enumerovatelné.

(b) Dokažte, že univerzálńı funkce pro tř́ıdu PRF je obecně rekurzivńı ale neńı primitivně
rekurzivńı.

3. Primitivně rekurzivńı, obecně rekurzivńı a rekurzivně spočetné predikáty. Rekurzivńı a
rekurzivně spočetné množiny.

(a) Jakou tř́ıdu tvoř́ı predikáty resp. množiny, jejichž charakteristická funkce je ČRF?

(b) Dokažte, že každá rekurzivńı množina je rekurzivně spočetná. Tj. pomoćı jej́ı ORF
charakteristické funkce sestrojte ČRF funkci, jej́ıž je doménou.

(c) Na jaké logické resp. množinové operace jsou jednotlivé tř́ıdy uzavřené?

(d) Dokažte, že PRP jsou vlastńı podtř́ıdou ORP, jež jsou vlastńı podtř́ıdou RSP.

Domáćı úkoly - pro lichý týden (po 1 bodu)

4. Dokažte či vyvraťte, že pro každé x je množina A(x) =
⋃

y∈Wx
Wy rekurzivně spočetná.

5. Dokažte, že K ≤1 Tot, kde K = {x | x ∈Wx} a Tot = {x |Wx = N}.

Domáćı úkoly - pro sudý týden (po 1 bodu)

4. Dokažte či vyvraťte, že tř́ıda rekurzivńıch množin a tř́ıda rekurzivně spočetných množin je
uzavřená na symetrický rozd́ıl.

5. Dokažte, že K ≤1 Tot, kde K = {x | x ∈Wx} a Tot = {x |Wx = N}.
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