Vyrokova a predikatova logika — treti tikol

Deadline pro odevzdéni ikolu je 22. prosince 2022 pred cvicenim. kaoly odevzdéavejte mailem na Martin.Pilat@mff.cuni.cz
(staci sken/fotka vaseho Feseni na papife). Ukol muzete také odevzdat osobné na cviceni 22. prosince 2022.
Za kol muzete ziskat maximéalné pét bodu.

1. Necht A = (Q,+,+,0) je struktura v jazyce L = (+,,0) s rovnosti, kde Q je mnoZina raciondlnich &fsel, “+”
je scitani raciondlnich ¢éisel, “-” je nésobeni raciondlnich ¢isel a “0” je konstanta reprezentovana cislem O.

(a) Najdéte podstrukturu A generovanou mnozinou {1}, tedy A(1). (1 bod)

(b) Jsou vsechny podstruktury A navzdjem elementarné ekvivalentni? (1 bod)

2. Necht T' = {(Fy1)(Fy2)(Vz)(z = y1 V& = y2), =(Iz)(f(x) = x)} je teorie jazyka L = (f) s rovnosti, kde f je
unarni funkéni symbol.

(a) Je teorie T konzervativni extenzi teorie 77 = {(3y1)(Tyz2) (Vz)(z = y1 V& = y2)} jazyka L' = () s rovnosti?
Uved'te zduvodnéni. (1 bod)

(b) Jsou teorie T a T" kompletni?. Uved'te zdtivodnéni. (1 bod)
3. Oznatme L(x,y) predikat ” existuje let z x do y”a S(x,y) predikdt ” existuje spojent z x do y”. Vime, zZe

(a) Z Prahy se d& letét do Horn{ Lhoty, Londyna a New Yorku, z New Yorku se d4 letét do Paiize.
(b) (va)(y) (L(z, ) — L(y,2))

(c) (Va)(Vy)(L(z,y) = S(z,y))

(d) (Va)(Vy)(V2)(S(z,y) A L(y, 2) = S(z,2))

Tablo metodou dokazte, ze z Horni Lhoty existuje spojeni do Pafize (1 bod)



