
14. CVI�ENÍ Z OPTIMALIZA�NÍCH METOD
Bonusový domácí úkol

Deadline na odevzdání je 29. 6.

�tvrtý domácí úkol [4 body]
Nech´ F ⊆ 2S je systém mnoºin, °ekneme, ºe F je laminární, pokud pro kaºdé A,B ∈ F platí
bu¤ A ⊆ B, nebo B ⊆ A, nebo A ∩ B = ∅. M¥jme tedy laminární systém F a n¥jaké p°irozené
£íslo k. Dokaºte, ºe potom (S, I) pro I = {X ⊆ S : ∀B ∈ F |B ∩X| ≤ k} je matroid (podle de�nice
matroidu z p°edná²ky).

Hint: M·ºe se vám hodit dokázat, ºe pokud X, Y ∈ I spl¬ují |X| > |Y |, pak bu¤ existuje B ∈ F
takové, ºe |X ∩B| > |Y ∩B|, nebo (X \Y )\

⋃
B∈F B 6= ∅. Jedna z moºností jak to ud¥lat je nap°íklad

si skrze laminaritu chyt°e zredukovat F na systém F ′, ve kterém jsou v²echny mnoºiny disjunktní.

Jakmile máte takové B, m·ºete najít spor s maximalitou Y .


